EJERCICIOS RESUELTOS HOJA 2
UNIDAD 11: FUNCION REAL DE VARIABLE REAL. FUNCIONES ELEMENTALES

Cuestion 1:

Calcula la pendiente de la recta que pasa por los puntos A(2, 1) y B(—2, 3).
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Cuestion 2:

Representa, sobre los mismos ejes de coordenadas, las funciones y = 3x — 1
e y = 5x + 4. Halla el punto comun a las dos graficas.

bt El punto de interseccion es:
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Cuestion 3:

Representa graficamente las siguientes funciones cuadraticas.

a) y=-=3x—x—1 b) y=x*+2x —2
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Cuestion 4:
Representa las paribolas:
a}_y=.x2—2x+3 b}y=—x2—2x—3 c}_}'=x2—6x+5
d) v = 2x2 _1 _1 2
)y=2x“-10x+8 e]_}-'r-ix —-x+3 f}_}'f-zx +x-2



Representa y = % x2. A partir de ella, representa:
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Cuestion 5:
. Representa las funciones:
a)y=x?-6x+1, xe(2,5)
b) y=—x2%+3x, xecl0, 4]
Ay=x?—4, xe(—o,-2)U(2,—=)
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Cuestion 6:
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Cuestion 7:
Representa graficamente las siguientes funciones de proporcionalidad inversa.
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Cuestion 8:
. Representa:
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ay=—_ b)y=--
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c)_}:-x_3 d)y= x—3+2
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Cuestion 9:
Representa las funciones exponenciales:
_ X
.y F)=3
X -3 -2 -1 0o /1 2| 3
f(x) = 3 1/27 1/9 1/3 |1 |3 |9 | 27
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X -3 -2 | -1 /0| 1 2 3
f(x) =
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Cuestidn 10:
Representa las funciones logaritmicas:

2) f(x)=log, x
x 1/8 1/4 1/2 1 2 8
f(x) -3 -2 -1 o 1 3
1 2 5 & K g 9
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f(x)=log, x
b) z
x 1/8 | 1/4  1/2 |1 2 4 8
f(x) 3 2 1 0 -1 -2 | -3
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x 0.1 0.5 1 2 3 4 5
f(x)  =-2.3 | -0.7 (0 0.7 (1.1 | 1.4 1.6
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Cuestidn 11:
Representar graficamente las siguientes funciones:

a) f(x)=3+cosx b)g(x)= c) h(x)=tg(x—%)

(x-2)?
SOLUCIONES
a)




y=h(x)

Cuestion 12:

Dadas las siguientes funciones, se pide:
a) Dominio  b) Representacién grafica
e) Acotacion f) Extremos relativos

i) Periodicidad

—2x°+x+3 si x<1
19) f(x)= 2x -1 si 1<x<3
In x si x>3
1 .
—— si x<0
39) h(x) =¢ x+2
3* si x>0
% si x<0
X
59) n(x) =4 2 si x=0
log, x si x>0
2
SOLUCIONES
19) a) Dom f = R-{3} c)imf=R

e) No esta acotada

c) Imagen o recorrido
g) Extremos absolutos

‘ ‘
n 2

d) Monotonia
h) Simetria

29) g(X)={|X| S? Xe(—oo,2)
2 si xe[240)
2 si X< =27
49)m(x) =4senx Si —27 <X<2x
-2 si X>2r
x> +4x+3 si -5<x<-1
2 si x=-1
69) r(x) =9 —2x>+2 si -1<x<l1
2 Si x=1
x> —4x+3 si  1<x<5

d) f creciente en (— o, %j U(L3)U(3,+) ; f decreciente en (% ,1)

(o . 1
f) Maximo relativo en X, = 2

g) No tiene h) e i) No hay



y=1(x) r\
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22) a) Dom g = R c) Recorr (g) = [0,4+) d) f creciente en (0,2) ; f decreciente en (—,0) ; f constante en
(2,+oo)e) Acotada inferiormente con infimo 0 f) y g) Minimo relativo y absoluto en (0,0) h) e i) No hay
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=N
Lo
U
.
—_1
[
[N SN
i
Lt

39) 3) Dom h = R —{-2,0} c)imh= (—oo,O)U(%,+ooj d) f creciente en (O,+oo) ; f decreciente en

(— oo,—Z)U (— 2,0) e) No esta acotada f) y g) No tiene h) e i) No tiene
b)



42) a) Dom m =R —-{27,-27} c)Imh=[-11]U{2,-2} d) f creciente en

(— 2, %) U (i , Zj U (37” ,27zj ; f decreciente en (% , %) U (% , 37”) ; f constante en (— oo,—27z); f

constante en (27,+0) e) Acotada con supremo 2 e infimo -2 f) Maximos relativos en (ﬁ ,1) y en

(% ,1}; Minimos relativos en (%,—1} y (%,—1} g) Infinitos maximos absolutos para todo X, <27 ;)

Infinitos minimos absolutos para todo X, > 27 h) Impar i) No tiene
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52) a) Domn=R c)imh=R d) f creciente en (— oo,O) ; f decreciente en (0,4) e) No estd acotada f)y

g) No tiene h) e i) No tiene

b)
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62) a) Dom n=[-5,5] c)Imh=1[-1,8] d)fcreciente en (—2,~1)U(-10)U(2,5) ; f decreciente en
(-5,-2)U (0,1)U (1,2) e) Acotada con supremo 8 e infimo -1 f) y g) Maximo relativo en (0,2) y minimos
relativos y absolutos en (-2,-2) y (2,-1). Maximos absolutos y relativos en (-5,8) y (5,8) en h) Par i) No tiene

b) T

Cuestion 13:

Representa la siguiente funcidan, sabiendo que:

Tiene pendiente -2 v ordenada 2n 2| arigen -1.

- ¥y = -3x -1
el
™ Yy = -3Ix-1
0 -1 _
1 -
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Cuestion 14:

Representa graficamente la funcidon cuadratica:

y=-x>+4x-3

1. Vértice

Xv=-4/-2=2 yy=-22+4-2-3=-1 V(2, 1)

2. Puntos de corte con el eje OX.

x2-4x+3=0

Lo AtVE-12 42 X, =3

2 2 %71 (3,00 (1,0)

3. Punto de corte con el eje OY.

(0, '3)

Cuestion 15:
Representa graficamente la funcidén cuadratica:
y=x>+x+1

SOLUCION:

1. Vértice
xv=-1/2 yv=(-1/2)?+(-1/2) +1=3/4
V(-1/ 2, 3/ 4)
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2. Puntos de corte con el eje OX.
x2+x+1=0

No hay puntos de corte con OX.

3. Punto de corte con el eje OY.

(0, 1)

Cuestion 16:
Una funcién cuadrética tiene una expresion de la forma y = x? + ax + a y pasa por el punto (1, 9). Calcular el
valor de a.

SOLUCION:
9=1’+a-1+a—>a=4

Cuestion 17:

Una pardbola tiene su vértice en el punto V(1, 1) y pasa por el punto (0, 2). Halla su

ecuacion.

La coordenada x del vértice es 1.

1=-b/2ab=-2a

ax2+ bx+c

<
1

£(0)=2

2=¢cC

f(1) = 1

l=a+b+21=a-2a+2



y=x2-2x+2

Cuestidn 18:
Representa la funcidon definida a trozos

F(x)= 2x+4 5! X >0
4 -2x | x <0

SOLUCION:

Cuestion 19:

Representa las funcion definida a trozos:

1 5i x =1
] <
. F(x)= X s:I 1l «x =3
-X+6 51 3«x=6b6
0 si 6 <x
3 T
| 2 4 g Li]

Cuestion 20:
Representa la funcién definida a trozos:

x? si X <2
f{x)=91 si X =2

4 si X =2
SOLUCION:
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Cuestion 21:

Representa esta funcion: - T
x+1 x e[-3,0) 1

f(x)=1 x2-2x+1 xel0, 3] 2

| X
. xeG,7) AT
—at !
Cuestion 22:

Haz la representacion grafica de la siguiente funcion:

2x+1 x<1
xZ-1 x21

b) g(x) = {

351
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Cuestion 23:

Relaciona cada grafica con su expresion algebraica.

xl xl
=—-|-3J{—1 =———x+2

a) Y 5 c Y 3
b) y=2¢—2x+1 d) y=—=2x"+x+1
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a) y=f(x), porquesia= EI > 0, la pardbola es abierta hacia arribay c = —1.

b) y=h(x), puessia=2 > 0,la parabola es abierta hacia arrlbayc= 1.
]
c) y=glx), porquesi a = —; < 0, |a pardbola es abierta hacia abajoy c = 2.

d) y=1ilx),yaquesia= — 2 <0, laparabola es abierta hacia abajoyc= —1.
Cuestion 24:

Escribe como funciones definidas a trozos.

a) y= |x+2| b) y= |12 —3x|
2 si o x>==2 12—=3x si x<4
fx = X+ — b f = —
a) ) [—x—z S x <=2 V=124 § x>4
Cuestion 25:
Escribe como una funcién definida a trozos y representa las funciones.
a) y=|x —4x —5| o y=|2¢=7x+3|
b) y=|x*—4x+5| d y=|—=+4x—5|
x2=4x =5 s x<-=1,x>5
a) f)=1", _
X"+ 4 +5 si =1<x<5
YA
BN

Pk
=Y
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Cuestion 26:
Representa: y = |—x? + 4x + 5|
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Cuestion 27:
x _3|

Representa graficamente: y = >
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Cuestidn 28:
Representa la funcidon: f(x) = |x - 2|

SOLUCION:

¥x-2=0 ¥ =2

Fx)4™ x-2) si W 2
X -2 Sl =2

Cuestion 29:

Representa la funcidén e indica su dominio:

f(x)= |x2 -5x +6

SOLUCION:
x2 _5x+6=0 X =2 X =23
- - +
2 3
X‘-Bx +6 Si X <2
f(x)=¢-(x*-5x+6] si 2<x<3
x*-5x+6 Si x2>3
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Dom(f)=R

Cuestion 30:
Representa la funcion: f(x) = |-x? + 5x - 4|
SOLUCION:

-Xx2 + 5x -4 =0>x%x2-5x+4=0>x=16 x=4

+ o= +
4
5i x <1
si 1=x <4
5i x =4

o

0 2 ) 4

Cuestion 31:
Representa la funcidon: f(x) = | x| - x
SOLUCION:
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¥ —X Si ®<0
X —X si ®x=0

F(x)= 2% 5! X<0
0 S| =0

Cuestion 32:
Representa la funcién: f(x) = | x| / x
SOLUCION:

Dom(f)=R-{0}

—X
— sl x<0 -1 si x<0
f(x)= ; 2> f(x)=
X 6 x>0 1 si x>0
X
L
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Cuestidn 33:
Representa las siguientes funciones y definelas por intervalos:

a)y=|4-— x| b)y=|x-3]
4=-x si x<4 P
Hj V= o
) {-i +x si x=24 ‘ 7l
oL N /
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b)y={

-x+ 3
x=3

si x<3
si x=3
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